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dd ﬁraftm O\d\a -(-'uc\a'oz\n_ e:‘:onu\-‘ubl& Con ba.:r. e

(ome oMeaece I\ 3&{%’ Jd- -F(-x‘) 2 pactre dal
3nkco o flx) ) .

N\

\ 4




PRSI0 3: Biporfizmo i graber delle due funziond in un wiw
o\.::—f.‘rno ¢ indbviduma le Yy Acweate

N

9 Q(.,\f

(xm‘sjs & J

\ 4

Pasio U Gocldiemo 2ndzpds > capderzee zneke |2
Nnwesta sule X A (7"'”

|
j l Le due dchiecte
/ ! dedono agece

I
,r | fz2neamenle

AN
7

!
|
“I\D w Tt qu.u\‘a.

thascie verborle
I exea

|
|
[
|
|
_#"
|
I

Sdu zone :

.t

soddlsfalle contempo-



s Eseccizio : Rigdlvere 3&{&:21*\!&\2. \= &i:—e.qua'au'om,
eoa(\(-\':\.) e/} % + A

Ossecva xone \om_\:m"nen;: le sdlvoni del\= o\,(.w;ﬁuam'om. Sono

delle xe R. Quendo vedo o rarere«ser\i'ef‘e. ael loi§v\o cartes2no

il %rakco & une funrone  f: R L R, lareme & pactenaz R,

dove varizao le x|, & Weahficako (ppresendato ael d.-’.k—ﬁne) N

'osse dle 2susee.  Dodrmo dMM,uu. 2ndze = evidendizre pacl

d c'u.en'o a5t |

Passo A - d&kﬁno 903(){-\-4.) Y tralaxone enzrevdele W saidire & 4
dela  lnnxone L.,aza&m nehunle .

N

PASdo 2 - d&ruano LA Trarkzaclo  verso l'alto & 4 il ahkw o _)l?
X

>

v

..rolu tone .




ATTenzone ¢ lo  risduzione 3(:(~'ca d' una o\(:o.o,uae-'or\.e
€ Sempre 2ftendilsile 7

T3EMPIO RA'S‘::’\\Ie.t‘c. 3ra{\'camu¢\e_ \a e :-e.q.,ua'i\'!:nn_

2._ L‘ :_
eoa(\()?/ x'- 4 %(v)z % 1—96

o= © 00 o

4
% /.
N

che comportzmento sbliamo nella zone cerciata ?

D D D

vessupa infertevione ? un pucko & contsito? due inTersevons ?

1 disegno  del gRb 0 & 2bbaflznza  precie  par fornirmi queda
iV‘\fofﬁ\é'ﬁoﬂt.



% Esercizo : disegnere il grafico della  funronn

4 - A
(x+2)*

-F(K\-:

Jduzore : (t chiediemo qudd € linkeme di deknlzona
ki £ x deve esere diverso da -2. (W d,\:.sgﬁno det eare.ffcp
dovra® ¢ vspecchzte  Quelta  proprietaN ),
Quiads 'f~= (- oo, -2) \)(-—z,+u>-) - R
i N PR
(x+2)*
Notlamo inoltre che \z {:\Aﬂ'h.ON- e Sem(ce Poh"\'\té..

Dolsizno cexczre & (idure’ 34 une funtione  elementere -
|2 potenza L.
k&

Cecdnizmo di fare  opermasionl swi 8(‘;(-:&’ che ¢ pecmettzas

oL passzce da ;‘5_ - €
A
Pssio O: w2
A

Pagio 4+ A _5 teaslzwone odrzontzle di xe

(x4-z)* > ¢acsta do 2
Pasio 2: A _ 4 _y Teaslasone veticale do A

(x+2* verso il baso & 4 (x42)
Passo 3 A - 4 —» r'\{—\e):to r'\JrGﬂb Mase X

(x+2)® Tk la pzcte el 8rzkco Q- A _ 4

che stz el semigiens (k+2)"

ne_az!i Jo dele Y

Passo A : /

PASH 2 : J 1
-2 —
__—f“"/




Paso 3

-A
/
Solwrone :
Y
N V
-3 -2 4 © ‘
-A
Contcdlo A: inkeme oL dd\'nia{one,
controlo 2 : funwone pontiva.
X Eeeccivo : Dekecrminare ol vzdzee & A€ B ) numeco & wluxonl

dell! equz¥ons- \ (x-\\"-A \ = A&

ol vone. d-i.u%na Wl %(‘akt.o dellz fuarone daks dalle focmula [(xe-)®- 2l




dise%no ded arahcp d.
fflR -) R /\

X e l(x=*-a)

5 = & € unrz refe onwrontale .
Ol vahzre di o doMevzemo conkare c'uznie. ono le akecteronw d=
q\;.eﬂ'z cdha con i\ %r‘a}:&: i -G

Je QA ¢ zzeto, ce 0e Jdono 2
Je A @ Compfeso Tra 2zwo e 4 @ ne dono |

Mﬁ_tmz(foo%o(cdid ce ne Jdono =

N /
\ j= fo- on

A= radopor
Mix'a

y:ﬂ.

/ U:A Cn Oc ac A

\/ >

-

Soltione : | pumero A solunon: &
) e A & (-o0-,0)
2 se p e (4,400 io)
3 Jo o = A
W 32 a~e (o0,4)



AMA QZS\' lezione 6

¢/\o/ 1010
Ripasso dd Tv%gomw@ria C@w&’mﬂzm@)
Coovdiudle, !,é)ol&vi

0 - (X,Y) coordinddy cVifidne P
T/ (r, &) coordinale pkavi diP

S M= distanza di P dall otglwe 0
o= ClM&o@D e S%M/Outb 666 ase. X.

Oasevvazionk

« pov | ovigine O, r=0 e & Mome oQﬁL(gc'uiﬂ'o.

¢ X & W o postire o /wzgaﬁvo.

e X Mon e U}MU‘@C&/\MM\EL doteyminals
% & e uMa\Ageer ParP, alltna. Buwelie. o+ KK
com K WTove © um a«A@o@a pov P
Per avrore um umier L si (upons TaQuebla,
O < w<am (oppure ~T<AX ST .



Tormule di  Convevgione

A2 re &, x ey SOY\DMMZ

N P
ix: V" cogo V= b st r
VY = M &uo *t l ,
X=Y". CogA

ho&Xe\/) re o 2o dodd doo
{rz [ 23y> @T@M&Pi‘raﬁov&

mez% = Y A sk Ay

P afe 25y

J

hn bajla & Frevare o {
= \_/_ o o |
X @XCTOJ»(X) mow e O Lorunla Covindia,

\ o Tufalle pev oqu T, P qulla
anctm,,(i)m refa R vale Y/x =y/x’ e
N Aoty Qs
- > Svctan(yA) = avctan (v /x)
'Pl
Ma SE 2wgolo an Va
R— QuesT” Sugalo - m
beve e T { punly -




va&av CQ)VV%» :
r Mw@ L ADO

T

0<2< 7 S X=0, ¥Y>O
-
-+ ® ¥=0, y<O

\OUC@TOUA. (;—/{) +Tr e X <O

Grafic dolo. Pusmown  sewx, Codx, TowX

il/-\ _____ ; / Y

:
|
LI}
2

Dllgegmo Is }oav't_e Ih yosso ugahdo la o\@ﬁ'vf\%-

A Sewm X (con la civ confeveuzs Wiﬁ@home‘wica}
e la pavle n vevo ugando il Esffo che  senx

€ wa funaione di pericdo 2T e ciwzilnc(i
€ grefes s “vipge , sugll Wwlewpll [-m,x)

L1, 3], [-3m,-1)| efe.



—

e disegro suggevisee cha Qeux € wuna
Pumtone.  duspavi , s> e <i vartRea
dalla  defini glona. -

/N

P
7@&-.....: A
o
[ ~
7

Cosx = Co3(-K)

) ;

Queslo  mostra snche che kb fuuzione Cogeno
e Yavi: eos(-x)=cosx .

Tuwekhve valo CoeX = %&L(XJJI)

Fosse \/e\/\\@ vl o U/J&A/Lcjo s ﬁcvwvaa pev
@ sewo delee souwwmos di due @v%@u
o duwelomonte dalls defunziono :

A S °‘*'Tzr




Quindi,  gufees di @ix @l dltene
tvaslands C‘\LLQ(LJD du Seux  revee siwoh'%

|

I

l
R

2 _

|
._‘ﬂ l
|
|
|
l

HC) UL%&TO cle T l/\a \96/\/1\(90{1) U .



Fumziont (teminnbegia)
Tutevwsll @ dati G <b
[Q, L{\ = gx : OLSXS%
(,b) = §x = ac<x<b]
[, b) = . (q \o] -

[&)m) = zX‘. XZCLE

(oo, b] = 3 x: ><éb§

<&)+6<x) = o (oo, b) = L
Defiuizonr di fwddwa (mon procisa)
Dol due wglew. X e Y (dinunwi o allive)
e futione £ da X oY ({: X——>Y)
E wao ‘proedure, ew ad @W xe X
assocta. W donado yeY, adicsto S
Con [P &)

. l
<~ oufjpirt "pet




>< <\ dmoma  dommo (Luf)
Y S cmaws Codomumo chf j
zf(x) : ><er s cuoma L‘,vvvxm&aﬂ,\g, dif,

S X, Y sons vl o R A0 grafies
di £ & € usewr do pud ddl prans

( eunuz)

%(x,g) - xeXe yzﬁ(x)j

b4
\/&~ Grafieo o ¢

V|
y=£&)

: \X
/
KX

L L\MMUB\.ﬁ;\\/\Q, & ofloue /’}omm‘fiﬁawdb , (€
gvs(%‘em 2wl asse leQg&y



AH’lgeﬁ 20/2 lezione F
1/10/ 2070

Aucors Lunzi on

Ricmamo : X Y Insiemt £ Luwmzione da X Y :
e domivio i £ i=X;

o codomw o i f:=Y;

o mnagine di £ o= Jualod di £ ] =§P6 : xeX].

Iudire, se XeV sone nsiews di Wuimert (X)YCR):

* gvafico du £ = 3(&9) . xeX e yz{?(x)}

- Sem,pi Y

/N

| -
\Vr i /X
|
\|
|
l
dowinio = (=00,-1) U(0,ts) = ¢ <1 opp. X>o§

va\vv\agme___ (—oo O) U(O +0c %\é 3#0%




dowmiwio = EX: XF X ij
Lmmnsgine = i‘d y<o opp. UNE = (-00,0| U (4,+00).

N
/

S~ ><.-_y7- e nsiewe

; det puails (x,y) Te. x=y>
; > X

Queslo NON & € gvafio di wma Punziong ¥&)
bt um gfico ddl tpe Y =£(x) UuTevsers ogwL

vetle vevlieale in sl pik wn purilo, e questo
lheieme hom I q,ueg)r@ ‘ovc\on‘di,

(Mo quests & un gofier e Upo <= £4), Gm Ply)ey2)



O sseviR 2\avw
* ' yuso della % per 2 vavisbie vadup . (input) e
della g per = vaviabi & OU,P&Lo\ (ow’\'pw\‘) S

puemell Ccomvenionsle, ogm, Toulo S ussno
altre |letkere .

* Quasi Sewpre  In qwe,sfo corse X e Y sono
dastews du nwwert (%)Y C[Q) e f) € dsls
da wa formula (per es., F&)=Tow (1+x3) ).

Tn Tal ;aso il dominio di £ & |'insieme di
defimigione dellsa {formulz cise " ingieme desli,

X pov c £&0 si puo calcolsie.

gsewpi nsieme degli Y
o . | te. l/e_c(‘ £60=y
Formula U/\S\,eyngch, Immagine < ha 2lveus wns
defimiziene S0 i one. X

X2, R |-ty ves)
7z | Dol Qv
[—X% (’0"1’1] [OI_HXJ)
2 R 12




® Considevo ¥ (x):= aveafl_xy doe Ty € |
Tv{avx\cjo\o Vt-lﬁavt?@le
7 T« h fl‘gwra‘
< =
Quivde € dswamo dif & [ lusiene degli. auf;oei
o pev tw S pus defiwive Ty elee §o<:0<o<<%§.

I ool di Ty somo arCosat e 2rswa e quindd
PR)= Jz(zvcosq)(zr@mo() = VZSEUL(ZD().
Anche se r2sun e defnils per ogui aek

Il demimo ///V\&Uu@le,,, dv £ regts (O,T%),

o Considave @ Pormuls x>l e (X=1)(+)) = Somo
diverse ma dmo lo slesse riswlislo per oguL X.
Fer ol qukes’fe sono la clessa fumzione.

® AH’WI ew dL 'QUM:blOV\A

F\) Py = {QLT o
WX % XZOo

domiwio: (=6a,~1) O [0,te0) Trovsle l’(‘w\w\sglwxe.



B) Legge aravis di un pwite P wn motimenlo
mello spazio (o Wil piaws)
Dsfo t tewpe, £it) e lo posijone di P
all istste t, £04) = (X®), y©,=0) .
- ‘C vdunete do
Domilic ; nterwdllo do T‘Q{M,p\ Pozl T@u.upot

Codomiwio: lo spazio IR3 (_O 1 piano ﬂlz)

‘lwwvxaglnez taiettoria . P, /\
S foy-onmt) A

Mole Ccolare wmforme ; traiett orta—"

C) Taceio delle ymiswszion  <penwedsls

bavva dy. H
W\e‘léu,o ‘—% _________ -

\
peso P

L allugamenlo O dipende dal peco p: A=0f).
Se ripeTc la miswaszione Cn ¢ yaesf PP, P,

a lU.M,S emeuj'o oL

oﬁmgo e fumzione afp) Con /O\“

. P .
davwvuo-—-%_PUP?_)Pz‘} oz e
mem;gn\ne = {Q.,QZJ oﬁ aytl.e :




:D) £ fwupowe Che ad O?vw"l'cmg& A aldcwchi
adssoamd L dice figesle del prop welaro.

Gusl & il clcrmiwie? ¢\ immsgl‘we7

E) Esictone fumgiont L€ W”u;qoui,, LMo

]DUI nwwevt
Q@ UXZ) , E(M)
X X

Quesle & cuia wswo fwgm di M Vel )
e vewanne cludisle mel covso di Awslisi .



'e Ui hieitive

P X—>Y & die mielita & @ wpd oliveri
Coyvrispondous  sempre owtpwr  cloyerst CLoe

XF Xy, = J?(X‘)%-E(Xz))
ces | equaz.. f(x):y ha 3l pu\l uwma Skug,
x pev ogm yslore del psrawelro y.
Qv&lé{cs\/v\&/ﬁe: il gve]@\‘co dif Inteveecs O‘J"”‘

relfa ovizzovildle in al P[}I wn punlo.

ngp( . = e ™" ¢ (;V\XEW\;@) mfeibl
Q'eq. 3:@“7‘ ha al ok la sefuz X = l—%g;
F&)=X* mon e miell vz (Wl f("l):f(i)).

Lomzionm Swgeﬁﬂ)e,

L. X—>VY si diee suvgeﬁx,'u; se | immagine e Y,
Croe l/eqwe@‘av@ gz{’(x) ammelle  almene wma
sstuz » par ogwm Yye.

QV&@@W\&AJFQ/: 1< 3@‘?\‘0@ du £ interseca

ogwm vells ovigontsle ad sltezze y e yeY




Es&up\ . Jé) : CO)-\—OO) —> R dste de \@(x)?: Q°3>‘ o
swgettive, wll ¢'eq ys= bogy  amnelte Sepre
ls s®. x=e’,

2 fuzione £ R—=>R dsh ds L&)= X% hon e sur

' /]
1 Palle QJQC(\ xZ= -] Mm anmelte sofuzjon .

(? wmatone.  Llnvew 8e—

DaTcF:X—%\/ e g:Y—=>X s dice che g e
' vevsa d £ (ed £ & [ wwerss dig) So
9l ) =% per ogn x€X,
£(gy))=y por ogw yey .

In oStte pavale s fumzione g “isfa,, quello
e fa £ e Wvevss.

[ uwevss du £ (se esicle) € uws sKa e
s wdics fslvolfs am £ (pessima motsgione,
pevehe & Cowfonde  m 1 recipvoco i(/—f—))

L’ v ga Qs\s‘\‘e e e sfo <e F)g 21a
e dre sugelbve (cce, & bigelhuws),



Tn tal caso | e_quxazl‘ovue, £ &)=Y ha wn’ wniea

SKuzlone X pev O@M yey} e 9(y) e }OVO‘OVIIO
C{\Lesra Shuzione 7.

Esowgn Psefi di uwiverss

H\ FROR, £0):=oxth Com a0,

Ri ol vo |/e_quwziohe/ Y= axth e o%)ﬁo

dumqme I'eq. ha wm' wica sofugione  |per ogw
ye R, ¢ questo sigmfica che { € biseﬁ.
(Coss che si vede mche cla| 9‘@#“@’)]

" wweves dX f & g(y) = é(y«b)-

B) [ R—>R, £&):= X341
Risdve l’eo[. (j=X3+1 e oJCCOMSO x:g\)y—lj'

dumque |'eq. ha un’ umice sRuzjone  per ogui, Y€ R
e quudt f € b':gem'ue (si vede awche dsl gwefico);

|’ weevsa  di @ =3 8(1\4) — 3\/17«—7 .



Lea\one &
Tunziond inverse _ esampl
ESEMPIO 14 . Logari‘\m\i

Consderizmo \: 'f\mi'\on-_ ?.SPo{'\U\-‘U)le, wn \925-0. e.

5=z’ﬂa_,nz e |

X s €°
Duetta funzore & nidkiva mz non suteldive,
& vede focilomete O l‘immaf;r\n, & (o, +vs). °©
Jde conk defiamo ; : i‘R — (0,4 ve) Sblszmo  unz  funzione

X - e
Che € B3 iniehive che  Suriekive che quind 2rmmelte  invecsa ,
CA\" ) '% ?i(0,4oo) N =3 !
) 4
y = &3y ~ |e
~ 12
. _ . BY _

Iﬂfvus -}(z(:’)).a ;(eoaj) = < _j e
X 8(&-(\(\)= %(Q{) = &3((")‘=Y.

ESEHPI0 2 ;. rebe
2 a+0 ,beR {;[\E - R
X o oxtb
§ ¢ lbxiethiva . Ssppizmo 2llorz b emdte  Uiaverse
Possizmmo  frovare lo sua formubz  espictande o2 ¥ in funsone delba Y
nell! equarone 3 =fx)= ax+b
= ax+b & axs y-L = xX=

=
inde | \ “iav ~ - = b . I ini : > R
Dwnin 2 formula  deM'invecsa € X= gly) ;\:3 L Jdominio d- g <

e \“\Mme.f\‘zu_ o 8 e R.

_S.".

A A

\0'

5_

P




Gearico0 dlla  funzione

OS;L ryvaesona

inVefse .

Feo  un qualraw pucto aed pi2no P- (&, k) , 1 punto P‘-(L, ~),
otttauko seambizado lo oo cdlnste P/ e \ Emeddow do aypelo  2MUa bise i ca
deo 1e I q\né&t\l&

&=2n0 X,V R.
Riocdizmo  che 9 Y o X & Maverse o F: X LY se
Vxe X , ¥Vye ¥
(£ = x e TlglyN =y .
Abrzmo che , se 2t \Aversa o £
%ra%’c_o o f£= { (X,g)e XxY ytf(x\\
= ‘{ (3,X)e Yx X : X = S(y)} = 3\'33«9 4 g -
Ingatts qv  denenty del %re.-j-&b d f FEYNS SL Yy ohe soddurfano \‘cqua’-b:om-
Y= f(x)  con xe X (%)
mendre g\ edenenty del %{'&-}i‘e - g deno 9“ x ohe Joddssfzno \‘gqua‘-l-:ou-
X = 8(3) wn yey (x%)
M2 (#) ¢ () Jone  equivateady
Se y= f(x) Mo 3(3)': a(‘(‘(k)) e po'\e\nl,\ <& linvess d.{ %(g)t b )
Lo X= 3()) hoa {6 = {-( 3(3)) e ‘ao'tc),.a.‘ 3 <o linven> d.{ €)= y -
Quind il 8(2’:\’@ do § (3=§(><)) e ddlz ma invetsz (K:a(\o\) coine dono.
Noi  pecst  non disegnamo i} grake i K= gly) |, beas Vofremmo  digspnace il
Qe e & ys gb). Pec  forl  dolsizmo  Sczmbize  lo coorolinate
d gt puato . L' oservazione o« dice che #amo f=cendo  un' ope@¥ona
& Mflekonre  rispete Wz bsdliie det Te W guad @nte.



ESSMPO 3: raduce quadrata.

Consderizmo |z funmone potenza  § R R

\

Questa funtone non € 0 inledtive | pe’
sutiethive, quindl non 2mmetle  inversa.

In pericdace nobizme che qua\s‘:x yzo
e '\W\M:BML Al dume ¥ duverw:

esempio: Yo, fl-2)=uy o )=y,

AUszono vitto all caso deldz  fumone esponentele  ome cevarcdz  quaade  non
slozmo 12 sucieivite’; 2l pollo &' conmdefare come  Codominio tulle TR

c FO-!’\('\G%\amo 20" 'nmma(,:ne, delhz  funnone.  Packe in qv.u’\o Cafe & Vede Lzeillpenxe
e l\'\w\madﬁne, e Lo+os).

Thizizmo dn(\o’\«,c. 2 toonderzre ‘-i : i\R — lo,+se)

X — X*

Peovizmo 2 efpciere X in -f-w\‘ﬁow a: 3:
3:{-(»0-:5(" = X:t‘jg
Pacteoppe \= \qaj.. O 2d g ye Co,+o®) asscca iq non & wna  funtioha
( 3o wn input o“e_nac due output ).
Datlte  pacte 3o Scelgo arkitmrizmenle wno del due  ouwtpuk @
conrdeto e funvony 2, {[o,a-o—) — R < ‘E&: lo,+o=) , B
Y = q Y \-”W

~

ressunz  delhe  due Scelle  doddicfe L2 proprietat ow  essece Naversa o T

Bl Fl-2n= B, (0= 2
ELE ()= &, ty)=-2=

Pec rlusere 2 swivere Mnvenz doMeame  rende  f invalhive.
Decidizome d  modbicee i1 domimo ro.\'\'r\’nfe_(\dao‘ =2 Lo, +v=) .
Algaro q\M’c\dJ -@ : i EQ,+°° Y [o, o)
% -  Xx*
e 2 Swz  inversz € 3:%[0,-\.9:) —» Lo, +w)
y Uy

Eserceso + Trovere \inversa o S-z{(-w, o3 . Co+oe)

X - %2

E3€EMPio 2 bis : dia m-exme con M p=a

Come pec y=x*, non exste Mavecsz ol %212_ - R
X w» x™
Poswamo Trovzre \Wavesa O« ‘?*{[o, +oo) — Lotie) | de &
X - X™

s:é[a,-\—oc) — [o,+o~)
y ="My



ESEMPio U die m-exme con n dispen’
Cme  per 3:%3, Maverse ol FrlR =R n m dispan  entte od €

X o xX™

ESEMPI0 5 inverse ddle  funtont Jm'(yonaneJ\r\'r)N-

le  $wazion: 5:{\9— - R e o é‘a - R ion  dono  wiedNve .

X s &%) X v oilx)

Snn(>x)

Re quarto m’awzr&z \ seno prendizmo
l2 swa redAcdone

5* H {E-E,I’:‘} — E"l,i-l

3 — Ko (%)
OJ\.CS-\M(%)
L' aversa 9+ C-a.a) LT, T
< deda 2rcoteno (arexm)
(o]
atermix) & l'unico 2ngde
in T, T3 e seno vale x.
4
Qf\’d@s’amb\/@e ; pes o mw
qu;aio P(B\Azr‘da La

il coseno , Ff&(\o\&tmo
la restrizione <t {[o, w) — [-1,47
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Z\ /y:)
D
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Siccome 3@(—’\‘& d 4 e cxd 2 Tocswno
pov W=0 (percle CosO=1) hecess. S&@tﬁ_’}i'
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|+ cos(0)
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lezione 45- prima pacte
rDeriVa*a &d coseng ( Cos(x) )‘: - Kmix)

OSJ—CFVO C}\L .
Yxe B costx)= &m(x+T)
2

Fea(xrT) = f(30)  con glxl=x+ T {ly) = &mly)

[ (‘5:(‘3("\))‘= {I((J(x))wg‘(s()
(Cos(w) )= ( &'m(xa—?\_;)‘\ = Co&(X-V-T__"E) A = CoJ(x\Coa(T.;) - &milx) RM(T{) = - K ()

o] A

Deri\lﬂa Ae}.“a 'ta{\?u\kt,

i)'__ 3-8
F g
l . . T .
(tomlx) ) = srm(x_)) _ Coslb)oslx) - Kb (CAmO0) gt x) y w0, + Fan ()
Cos (x) Cos3(¥ ) Cos? (%]
= A
Cos®(%)

Decivakz  dell' arcotan gente.

'Pe_r derivare \‘erwaaAgu\i'e. whilizzizmo 1o {—ormu\a dell (Ae,r\'\ly\a deﬂa funrone  inverse .

i3 3(33 e \aveese 4 fs) 2z mo %‘L\j) = A on ¥X= 3(3).
£
‘D\u\qub (OJLU\'QM(S))l = A = _/\—_ - A = A—
(fantx) ) A + toulx) A4 (fom (aneton(y))) A+yr

'Derw?)a ddl'eroocouno
Reordizno he 'zeowscas & dekate 1~ [-—1,43,"\1 € denweble W (-a,1).

Bnche  in qu.ado caio utilizziamo | :Formu\a dell:  devaks  della fuarone  ioverse

(s - Rml) ”\‘ - m) -V 4 - (cos(arcesty))?
se ge Gaa), 2hoc= X e (o,@) , dungue Am(x)? O
=) Kalx) = +\J/1— os?® (x)

'Derw ;;\3 de}f,‘ arcoseno

(orewsty) ) = 4 - A _ A _ 1 _

Anche 'aromno @ denvelole in (—a,a).
Rwmilmeate 2bb2ao

((oncimin)' = 1 - 4 N - A
(Rea(x) )’ wstx) 4 VA< &miix) VA= (el orckmiy))® 4 +y?

ye(=4,a), 2Mse xe[-T.71 ,dunque_ Cos(x)2/ 0

= Ji(x) = mj




Esereczio =« trovere \\equa%\'oﬂe, dolh= etk )Dnguia, in x=2 2 fx)= xxe _ Gog (2%-3) .
S\Iolsimud‘o : oA

) o et Tac\%u\xe, par2  peC P=(z, &) = (z,2).

2 il coeﬂtc;u\te, 8'080\20& delz etk +>_ngerdie_ e = f @),

?'(x): XA - (X ¥2)(2x) _ 2
(x*-a)* 2x-3
Fleoye 22
3
- - -34
9_ (‘m)<+—e| on Mo .

Trovo 3 \Mpot\u\dg il pamagz{o pr P

1. -3 .2 & = = F
3= T3 I = =3

L2 etz & 53: -3 X ¥ &b
E sereczio: &= Hx= 5 €X+A X770
X + L} X L0
i) Yecr q\;@\'— =y Le R |2 -Fvu\:l\'oM- & onkaua 7
i) Yecr quz\- Yy Le R |z -{un%om_ < denvnlsle 7

S\Iol%'\mud\oz La -f-w\%(om_ < étkr\."\a 2 Trth.

i) P xio e x70 lz fuavone & conhauz , dobrzmo vedee r2  Suctede in %re.
Q{:Encl\e_‘ K2  nNawz 2nohe in 20 Move che
Loy = Ei:\:_ Hx) = B £Ux)

X0
-Y—(o): e, -]:(x) = ~€:°- ‘e.r\m -F()L): b
X< oY X— o~

q\A'\(\A; Uo?ﬁamo Una b= ™
Preso wn qua\ﬁah‘ A€ R, se b= 2% o |l fusvore € won¥auz.
i) Se |z funrone non folie GaBauz, 2oz nca & veznche dedwkile | quindi  2lmeno

doldoamo  zdece che te preadizmo a Qualtar ik R, 2llea b= 2%,
Vedizmo se  secvono  whedon  (ond-ions.
P x20 e x720 |z fuavone € deswlile ¢ |z desvokz vale

flixr= [o_‘“—‘“ X720

A X9
Dkache w2 dedvlale 2ndne in O Mrve the
Lin L= fam £ = € n L3xos .

x— oYt X-10~

eim- Q,“—p‘ = &»_ < e‘-rVw A = A
X-sot X0~



| ez\one 20

E.SQ(‘O(E\D: De;ho i\ 8ra{-§co ddla -Fw\‘&fot\a., -S: 1rovece

1) wmasami e minimi  ASSoLwum

1) M2SRmi € minimy  LOCALL

W) maskei € winimi ASsown  relahvi all ineme A= Ta2]).
AN_ _ _
i Solumone

Dom($) = (- oo,%i vlE,+ o)

Tm@E) = -2, 2)v L=, 4D .

1) Trovere \| washmo <
Wain o de}k: -f—u.r\?\\or\n-
~S— K%n(kca teo vare
MaShve € min'no
(se ersfons) dell! tarweme
Vitto che sbklkzmo

gt seeilte T(#)  sollo frrma &

uniopne diz Indemalhy , ¢ ‘fau\e_ vedeue che

\M—F( Itw-({)) = -3 y '\no\'\rc -2 2PP>("han. %‘\NI\RQMQ_ CI\A.C/\OLC
1 miatmo asolude b £ & -3 e il pusko do minimo €
X= -2.

Tholtrre Sup ( In(H) Y= L’

U 2pprbene 2d Im(k)  quinel
N wesne 28l -(- <

L < il Pun}'a A mashmo € X= 3.

=

) I wasrme /mfn.'m{ 20 5o zacke MESR e € rinime ‘otele |
Ved\;zmo Y ce ne Ssono A,
ELENO dev soseeTi” puak & tmax/min locale :
A) punty = bngude on trontale
B) un2 vafr sentro | Dom(¥) soltofornmz & infemalln | estrenms 4 quert
inde vy

) pwkY iakerns A Donn(4) )Mz punk A vnon  derivalelites |

a) I pan' dek 8r~2k<u= (-z,-2) e (F,u) Sono 8\_' WAl ton ‘\'ang,a.,drp
on tzortads. Noa @ ne seno 2.

e) N pucho  X= _’% < wn  punlo d. v™atnmo loczle.
Exfle inf2lh wn interalle I deh Guele %= 32 <  un pwnko intecno
the de ¥ e Tabom(d) vile fix)s¢ £

BoA- ('-no‘cﬂ'— T.= L[ %‘ €, %""E—s Con &720 Afhcenkemente Pl

Scelge 24 esengo £ L.

Pblbtzmo I=C4,273, Tabom)= [4a,22
W messmo Lote & {@B)=% .

I punto K='—::_ & un purto AU wminimo loczle.
Exfle infath ua interalle I ddb quale x=3F &
the e ¥ X e Tabom(d) e {15 £(3).

e Vxe[4,20 vt {6053

un  gwnko intesno



Bont= freno\gre_ T .= [ Fz- €, 53'\—8—5 Con Ero h-}}(c;er\*emf.rd\e_ P\'C.(o(a.
Scelgo 2d esnpio Ex L.

Bbbizmo I=LCz23, Tabom)= (3,23 o ¥xel2:3) vl {60 = HE).
N v bete ¢ {(3)=2

D L' wnico pusto i Dom(¢) che & wun p\mIO A non deriklita & )<=_?:'
Viflo dme v X= i}: > -ﬁm’l;ohe. non & peandhe  onkinue.
X= 2 non & v un pwiho d' wmashmo ; net  ka punko A& minimo lotate.
Iofath non Po&l:\)m')e trovere nessun  intervalle T e 2Win T ome
pado interno  Tade p o _&_.9__;\__ v x& 1 a Dom(+) veafiewiao  la  proprieke

* 692 £(D) ( necess2a2 afNncha =2 w2 puddo &' Ao lode )
oppirre
)& £(2) ( necess2a2 sfNncha \Cfiz' w2 rwt\*o d' meiimo lale )

Gl inferMe @ § quaty X=%' € un  punto infecno  fone  dd Kpo
E%-ﬁ-/%'\—L] en ao,Lvo.
Pblizno the yper p Sufhcerdemente picol (2 exnpo 0c < a)
L3na,T+5D 0 D@ = [T-», 2+17.
Pec quznkh pos= o ,_\,u.gk\&m A, b pimoll 2bkzmo  sempre

* HE)= 2

x ¥ xe E""~.n—,3‘) e  f)7 2

* ¥xe (2,2+L]  wle £z, in pcholee Le fGrea .
Dﬁl\ﬂm

z"

X= % Non € et wn pw\Xo d. wash'mo )oe,‘ wn \ow\xo A minimo lotate.

N _

y 1) Or2 « interesnz oo 'FlC-a =

qUL ncL (N d\A&d‘ 2MO

qu\.t 00 ) meSRmt & minimd
rdAahz mede 2l interallo C-1,2)
“9“2 5 %-} C\w..

Dom-(f) n C-2,2) = E—Al}i'—).
K 200 qu{od—' tonsolecsado

wnz funrone wabauz in

wo inTecyallo chino, limeteto
2 won undo.

| teorena ' Welertraf

C: 820.:6\';0:_ the "™M2Kmmo

& wnimo ektfono.

N winimo € +C-a)
e \ wmadmo < {-(%);.é. .
“ Pvao (L ™M nimg e

X=-A e il \:w\?o o

MmatRmo € x=

"'r*lv’

NoRa2mo inolte cha  no~v © Sone Wttion wzskmi € wmincai  loczle |



Esero&z\o: Dzto A\ Brafico dell> -f—\m%for\b -F(x)=-_\ 1rovee

<estce mo Supe nore e indecion.
1) taskmi e wminimi  Assown  felahvi all'inkeme A= Do,xwe)

nel c2s0 non ertizno  spec fie  eifremo Supedore o inferior.

W) MasKm{ € winimi Assown  relhve el inkeme B = Ca, e

nel caso non entizno  spac e esfremo Supenore e infecior.

‘So\u%i o -

N\ N N

i) ) )

1) Dowm @) = (-o-,0)u o+ o)
Ton({d= (-vo,0) v (0,+o=)
Swp (Tm€)) = 4 o e wnon erste w2smmo  2siclds,

ind (ZmC§)) = —00 € neon enile Mend o 25solute.

i‘l") G\)-Zté—'ZMo oCe .F‘A-
bw(.elé--)a DOM»(—F)(\A = ((-h,o)\)(o,+h)) 0 EOU'\'P) = (Ol'\’be).

I“"‘C{'la)= ('°°,°)

Sup (Tm(§))= © , selbene o Bz wn Valore finilo, non g nessun e Dom(f,)
Ble e -G(X\=°, Quind’ co Ao & UA WMISKmo 2s.lbubo. Noa ertie || s me .
vond (L\M({\P‘.ﬂ= -Se e jon enile mindmo  25s0lnde.

‘:i‘i') GU-Z!‘A—'ZMO oCce {_\B
.DW(%lS-)a DOM'(-F) ne = ((‘h10)0(0|+°~)) 0 [4.4’00) = E'll'\"bc).

Iﬁv‘({ﬁg) = [-a, a). Corme Prima

Sup (Im(-&lg))= o Selbene 20 Rz wn Valore f\'t\"\o) non ' NnNessun X€ 'bom({‘-a)
e e .G(xho, Quind” co MoA € WA VMISKmo 2sselubo. Non eutle || i me .

i f (In»L-G\B)\= -2, inolkce £ia)= -2, qu.‘r\o\”' -a £ | wintmo 200l o .@]e

e A & p\mh d miarmo =svolto .



Ese_(‘c.(%:o . 't'rovzre Mma2Srhmo e miavno 2ssoluto (sx. ejcr\'oho)

o (x3-3%)
(%) =

redzk wrmente 2M' indecralle 22X &R,

Solumone:  Osserve he _S:\P' ton A=T2,2) o~ unz funxonae
toahnuz  debints su wn  iafeveMo chawso , LenidxAo e non vuoto,

pec i\ '\'toremz & We-’trﬁ'ca W25RMO € MNLMO ea\'l'}br\o R Culemente.
L2 {unxone € =znche dedvakile in 7,23 .

I
EleMco der  soseeTi puak & mmax/min

8 esfeemni del'intenalle [-2,27)
B) puntt 2  decivila nula

M) -?(—7.): e_(~<?+6) - e--z= (é)r_

(ta-9 Ag
=)= e’ ) = e
(x>=3%) (x3-3x%
B) -F‘(x\ = € - (2w 3) = 3(x*=1)e )
(%P-3%
o={'xr= 3(x*-De ) <= X=%xa

—~1+3)
e( = e,z

fea) =

(A-3) 2

-Y—(A-)': -3 = e = (_é) .

Confronkeo tuh | valon Yrovety  ( fl-2)= &%, £ = e , f(-2)= e, f(a)-e" )

Ablrizno

T 2 e* ¢ e?.

Qu(nc\_‘

€ e il minimo 2moldo d £ in T-2,2]) e
X=-2, X= A Sono pwah A minieno .

e% & | washmo 2soldo 4 -f- in C-2,3) e
x=3 € il pusto A malimo.



ESe_(‘c_i%:o . -h'O\l‘a('E MaSrhmo © minino 2ssoludo (u— e&it\'ono)
o
2%
(x) = x*¢

ek emente 2U'inlecrallo  xe_a.

Scluzione In C\Mﬂo C2le  (-00,-4) Nnon & limc\'v\'o} Mk mo e
winimo potreMbere  non  ewstee.

Pec studize ) ComPor'\*amudb de2 £ zal.: et d ke ralls
doYri2mo Meofrew 2l U pacti:

zX
'eif\rva X!’& = O
XA -vo
f(-2y= -e" ~ _ogw

Pndizmo o2 2 Vedee i puh  won denvat: aule:
1
o= {‘(X) - .}Xzéx +z)<3e_v< - Xte (3.\_2){) &= X:OI Xx= -2
z
f2)s -<® v-on
z 8

Poskzmo  wndundee the 1 pminimo  2molte 4 £ ndrelte 2 (—s=y =2l

& _2xe® e i\ pudo di mintmo =ziadhde & - 3
& z
N weshro  20sld  Aon entte € Jup ( Ten( {" ) = O

(-v-,-22



ES—‘L\MP'\O : Gaxdeni 2o ~F-(><) = [}

/N
1>
=7
I minimo della funtors. & = e pueko ' winimo € 2o .

[l mafk mo  Non &Rt*’c— .
Qu.e(o?a. -*ur\q;or\b <~ de_{-\'r\l'\a S 'huk\o R’ e o\u\'o\a'\n. v~ ‘R\io‘\
Lz swa deciabz o Hxr = { 4 . X200
- % Xc¢o
L> denvata aon ® spaulla mad.
foc +covee qu:nak' Uopuad A <o & in‘me Non b 62 CacCrre—
tee pud\' in i K o2naulls 12 deowde.

Es,e_cc,(:e:o “ ‘h-ova'a Ma2Srhmo e minine  2soluto  (se %t\'oy\o)
o
£ = | v -al.

S\lokgimu\l'O © Dom(#)= R e Tms)c Lo +s).

Possizmo  Scoivee 2 dunrone Covve _((x)= X*- A e Xe-A
A =% fe -Acxwe A
Xt -a e xXx 4.
L2 funsone € dedwbile i (=0s,-a) vl-2,2) v (4,45 ) e |z na
deavtz Ao -F'(xl: 2¥X e ¥Xea-A
—zx e -2cxwxe A
X . X>A4.
Lz noa deivellihs in x=¥a 5 vde dak furo ol
G 2x=-2 , Cim = 2, Lwm -2x=-2 , Cim K =2
X= .4~ X at Xa 4= X< at

" AR}
EWENO der SoseeT) puaiy A max/min locale :

A puty 2 decivita nulle
) punkl & non dtavelslite.

AYe2omo (AP, fa = 4o => sup (Tem(d)) s+oe e il mavmmo
x= to- noaQa Qﬁd-l_.
A) -f"(x) —o & x=

-&-‘-(o) - A



B) f(-a)=o0
Fla)y =0

= W min'me & 0 e i puck & winimo fono x=t 4.

Tnolte. x=o0 < un  pucko A wadkmo locde .

ESERU 20 "TiPto" ¢+ trovere  weskow [ minim 2l Qe £

(do\na. { e delhniYz nel fwo dominvo ! nz)umle“> Oppure

Trovzre  waskow [ minismd 25l A { e\ N vz mende 22U \akeme

(sRzemo &ut\‘:‘\ﬂ. arde ando -FIX defiata in Dom{L)na X ).

Conrdenzno 'F-. X 3R e X wun il /un»'or\n_ “'"-vvv'\'a.
s intenalhe . Jappzmo the e % <& wn pur\io d masrpo & miatmo

leate  intecno  allliatervallo X (o 2 wao dephc idervalli ) e se x,
€ un pucko W ai £ € dedebrle , Wocz  {ltwo)=wo.

' Viceversz noa € neamzdzmecte Jero . Ciot xsnc!o'cc e s X0 €
we pudo interno 2d X deve | e dedwvelile e U\ 20 W
2Usizmo  Vzde  poskleltes
<« Xo puo‘ fsece WA mESKk Mo / minimmo  assoluTo
. Xo pus' essere  uo weskmo/minimo loczle
X,  pus =nChe Non  eSre Nt WA weSkmo[minimmo  2scluTo
net wn wmeskmo [ minimo  loczle

_ /-\ N .
4

Hw) = x* FxV\= %> 3% flx)= x>
f'loY= o e O & punto fUHa)=o & 4 < puwko {‘(o) e O Non <~
& winimo  2amelio. A minimo locate we min/mex. zseluo

1S er'\-) w2y  locede

Trolkee & sono purki i e £ noa & dennble e potiens eswce  punky

& waskvo [ minimo per £, 2d  eseepie x=o  per £In)= Ix\

E inine  doMrizmo wardtzre 3\.‘ estrems & Domal(4) / Qom(t)n X.

X



Tenendo tule qms’tc e 2 mede | 2Wpiane la seguente
STRATEG\A fEe RSolverE UERRRLBO T\PIwW .,

.ELENCO dei SoSIETI  pukk d mesimo & wiaimo  2sieluto
A)  edemi A Dom (%) / Qo (£) 0 X
B) puaky A oai 2 funtone non € denwalsla

c) putl in pad > deriiz ® 2noaulle

A) Scivo  Dowm($) [ Dowm(@)a X  come wnione Kate o interwli, ok
posicno  esiece  chaiwai [zpech @ limetel [ limctel Guzrdo tutN U LY W

. 3e vn ettremo & -oo Oppure o=

c2l eolo € &(X) = 61 ) €m (=) = Q,,
X =+ 0o X - be
Se up attrero & W Aumuwe Rao e, ... A, w2z oo zppzcken 2 Bom(§) / Bomls) a X

ool I\ Lkimdle perhnede  ( pur x—a RF oppures X4 AT 2 Saeende da. o R elfteno
fnifito o dastco)

T fx1= € L e (2 =
Y= Sat X o

ATTEHZONE = 3¢ Wno b querh  Liseh  €,,0.,2, .0, & +vo Mo

sup (El)) = 400 (sup (T N = +0= ) @ | meskmo 2seldo non extie.
Se wno A quert lLimch €,,0.,0,..0, ¢ -vo W=

im(_(Im('-(-)) = - ve (lm{l (Im({-h\)) e be) & il minimo 2seldo nen exnT.

. Chdo \a dunvonc in 3\: ety b, . b

(1%}

e %pa("\lt\dpna 2 Dowm(®) | Dawl)n X.
$FCey o f(b).

B Se ¢ a0 de PN Q. Gy IYeend 2 Dor(%) | Dawm(4) n X i o
f non & dedndrle leolb

'g'CCA) - FCCK3 .

() CAhdo \a denvtz pCimz a. -F Ceceo tunw purdy X, ol X n o
® 2naula |2 ddvedz  prim2. CAcslo

‘F(Yo) . '?(“\: ).

* CDA{codo U O velon cde ho olte anlo - €y, -, 8, , £y, - ,'f(E,,,), -R-Cca,) . X(’cu_), F(xa) - §).

S¢ )l minoe @ wao e fley), - ,{(BM), $eea) - fler), $(%a) ~~~{:(X'.), Mo qub\,\o <
i\ winieo  2soluto |

Se i\ minore & uno tee q\..dk: Meawh me limcte €, .. € , Moa  quelke &
Ltk @ il minimo non aentte.

Se i) mzgpiofe & wao tra fle), - ;{(5.,.), L) . flep), Fixa ~~"F("i), oz qu.o\.\a <
il woskeo 2sluto .

Se i\ megpiore &  uno fea quelk: Meauh me linwdte €, ... ey, Moa  quelke &

\wp e il wertkeo  non ertte.



Esercizio: trovere le  dimenson: del clindro & =zrez minimd  Con volume A .

SJO\s\M'-I\*O Y
2 - Volwe = wert.L = A
=7 e_ - 4.
Tt

ev Brez =« z.7trez & urrl = W & 2
=

firez = fleV= aT+ = n re (o, +=).
I

O Cecco 1| minimo 2ssoluto :

€imn F(\‘\-.— 4+ de , Q.m -f(‘ﬂ’ ¥ b=

oot Cadoe
fleey = ywe - 2 flree e T2 _o = r =3,‘ A
(d rz 2m

F(Ys)=2r + 2« mintmo

S
“ clindeo di z2re2 minrve »\z rz&\'o = 3‘_\_ Qe ‘ﬂ'\'c%.ta- ﬂt
2w ™

Eserciwo: Un fogio i carte dede wnttnere  un' 2rz di empz A 50 ww?,
margine Supedore e infedore i Y cwm e w2 g laderl: i 2 .
Trovzee le diwenrkonn ded {-va\.'o & ze2 minima.

4\l.lt‘_l\m G(‘G-z o W :\"zm‘az = LE, = 50 Cmt
= L: 20
R
< Hoem* > Rrea = (&+ )b+ y) = (Q,-\—a)(%o + L) , %e(o,+v).
2 2z
b oo o -
1 &_’o‘_ (R.a-a)(;: F L) + oo
L Cma
{Pj:.o C&+e)(%s>+ L) = +oe
Q’Q;I(a.)-_— (%""-\)"'(a—"'x)(-%):—% -\

0=frez'(R) & &=t 0
9(‘?.;(40) = 489 — ™A O,

- ae, L=3g.



Lezione 232
Siz meMN | wn i &mbale m!  indidiamo i) proc\oﬁo & m fMon

m\ = e (m-a)(w-2)- -4
m! R \e%p, ‘M FATTORALE .

’

g‘/i\u.ppo A Tedlor in zeco & ordine 4 di e

Feszto de ™, per 2pp\icare 1 teocema dd\o ZNi\MPpo 4 Tz»\cr Serve the 12 {wnsone
£ = & &z dedwlle d (oppure d¥2) vohe 2dmenc iw un Ccufo nkrolo T c R o
Conktnpa Ao Quecta (co(oid'e" < Nerz2 |, quaRan 2 de N )

ofe . Fme N | £0 - X

lnoltre  £(o) = a dum‘vc,

&= 2 XXX kL ’—f- + e("a“)
z 31w d!
d d
=2 2, Bkd)
m=o 4\
Dz questo svilwppe  oteovizmo che €f-an~x . Tofzary -2 = x + Blxr)

e quind o prde principale A €-a o X,

SVi\AAFPo A Ta’j\or in zeco & ordine 4 di  cos(x).

Bache i\ coseno puc'  eSiece decvto a tulo R quzate Jelte doz\a'zmo.
Iﬁ p:.r“‘ te\w

£ = cosix) fr= 2

’F'(X) = = &m() -c\(o) = O

-f-“(x) = - Cos () f'(o)= -a

Y00 = s )= o

£V () = s (=)

[} w "l
Qv.\’t\O\»' Cos(<\= A + «F(o)~§< * £“(O) ~xt + -G ()% + Ew(a)xh +~ gv(e)xq [, )(o))(e\{-a)\*‘
b svi\w\ofo z >0 [ 5! \ /
2\\lor<L'Aa_ d (=)= A - X* + l‘r - e b _;Sf + e(%“*t) )
z y\ \

Con A PARA C < 1 —

=

Yo or fecczme bo snluppo di ocdine  dra (ke quindt € dispen ) oleniamo

d 4
wki=a-x* ,xt _  2xE BT
z 4\ d!

\\ |'n€ot‘\ma'¥ono. (\\F 2ccuchz

L [
stesto pdinonaco @ prima mz  reste O(x**+)

Quind: Mz Gae b Svlgpo @ ordine 4 del Coxao s~

d &z
d : (=)= A - X* x4 +t X O« %)
con PZ"\ > - IS w T +
. . 2 u d-1 d41
con d A«spzm k= A -x o x _ rx . B« )
z 4\ (d_.\)\



Sva\uﬁn e Ta:jlor in zeco & ordine d di ga(x)

£ = &m €= o
§'¢)V = CosCd £ = 2
£ (%) = = &m () Y= o
gm(x\-_—tbx(%) £ = -2
FY0) = Ran () Y= o
Nek ceso ded seno f7 (V=0 quzna\o ~ e paa
A1} "'
Qw(t\ SM(X):{(O)-‘. -F‘(o)-x * g“(z«" + -G‘ ()% + N pse® +~ QV(Q)X? [, )(O)KA¥%&)
z 31 Y B ' /
S dspza Hebadz X ox 40 ox x3 o B4
se 4 & spza (x)= X __;.;;L. iz;_‘_.‘_ % )/

se o fecczomo lo saluppo & ocdkine dra (ke quindi € pan ) ofenrao

Bebidz X -%> 4 X . o+ xS (w3 +2)
(< I + 5 ¢ .

Q\M’»‘\A»’ 202 Rae e JV(\M?PO d: ordine 4 ded seno o=

. 3 5 L) 2
. . &= = _ .
Con d&-spzc\ ()= X )é: *)5\% iaf_! *_Q(XA )’
wn a sz\' Sem(x)= X -)S} + i e * X_J-‘ + e(x‘l"’*)
3! St ca-))

Gﬁdsz, n C‘u.&ﬁo 20 2Mstzaw R~Q&)-_~><+8(~x’) Iqwar\d:- aolenizono B~ %

Osservazione . Gnxderizmo  unz funtione £ decalble 2Ameo d vte i Tc R
e Suppenizmno dre 20 Rz o purto iaferno 2d I Goarderzamo il Suo
S\!{L.ypo LY T?J\or 3 ocdine d  in  Zeco.

se § & eei nd Pol.'f\o\vxio N _EJlol\ 2pp=iono dolo tecmini i ordian  PARIL.

se § & oweeri nd pdinomio & lzylon  2ppaionc dolo teemini di ordlinn DISPARA.

Dimostrzeione -
l=2 deavalz & umnz -(-\An—')-iom, pzn’ < wn> 4unzone A.:rrzr\'
L= f() = flod= - §(==)
l2 denvele o une fundone dispzd € un> funzone =
L2256 = ~f'-¥) = —§') = $(=x)= £
Tookee 5o & dispen flo)=o infsky LGN =2-50-%) = fl)=-Fb) = zfLi=o
= fL)=o.
e { ¢ p2r, 2oz £ & = dispzra € waz L. disprn & £™()= o
'F(M)(V) Gn ™M Pz 2 Unz Qa. paA
Se § & dispari, oz £ wn m dispza & paa
£ @n m per & dispaer e $7(0)= o0



Sva\uwo e Tedlor in zeco & ordine 4 di &3(%4-4)

‘F(x) = &S(A-M() ‘F(CQ = o «(:l(l_o) = -/ll
;3
£'60 = (av) f'or= 4
{‘(x) = < (A+x)* {:‘(o) = -A M (o) -*zi -+ _\3
1 =
-(:'“(x\w +2 (44y)\3 {:N(o\w +2 3
fY(= 2oz (4™ fY6r= 23 fY0 = -2:3 - .1
: y\ 2.3+ Yy L
{(""(x\: 2 (m-a)! (24%x)™ £70) = £ (m-0) o o2 U
m ml M
&3(4 +x)= X _ gz‘.._is’_ x_;“ + - -_u_a_“ +9(><““).

In pecldzre 2Upizno che |2 pzcte \ooinc.'p?)-L - &3(4+>() & X

Ossecvatione. : %(m-u) nen & dekade s tuthc R, pece baita cha Cop(a+x) &2
deknate o dernble d vidfe w un inkecvzllo che  Coatene 2o, ad &mr-;-o I=C""-/ 7% I

Svi 3 Toglor in 2eco & ordine d di (4+%X)T  n peR
J

foa0= (Arx)™ flor= 4

Loz e (arx)™0 Fev= o

‘Pl X)= o (-2 A -P' = o (m-a)
= e l(m-a) ) (avx)"’ )z o (a-a)(a)

3

~) o ~
1{‘ &)= o (m-a)(Aa-2) - Carwnia) (Aax) {‘ loyzr £ (a-a)pa-2) -~ (a-mnia)

(4+)<)A= A+ ax + Ala-1) xt + A—(ﬁ--d)(.«.-z)x’{_ R p.(,q.-g,)(,q_-;) . (A_-d;.a) Yd ¥ ax‘l“").
z 3! !

Iﬁ P:(-‘\'i Cc\am, per = -4

A A ex % e w2xt e D)

P

Noto che s be ¢ bra oo be N, Woe |2 fuskone <&

desvebile su twto R b volbe  tnveer e decvate delle (Lra)-exme

in  poi Non Iono  defiaile per X=-a . S o e Oezwva 2 funro~w

€ twde |l Sue denwvte aon Sono  dikaide pr o Xx=-a. Poe o L &/&\M‘Ho
ey 'sz lor '\ 2eso questo  noa & wn proMlemz . Barte  preadece

T c (-2,2).

Se '\{\'\TOA\AC"ENO il Kh\aalo (p—) = p(”‘"‘)(ﬂ"ti’: (A mia) e (’Q') = A
o
s wefiuente \sinomizle ge nerzlivezto
W= possane Scavere .
A

(ara™ = T ()"

M= 0O °



ForMULA del Biothio d Newron
Sizno xye B, deN . Vale
d ~  d-
(reg’= 2 () % gt

m,de N (d)__ dt e (d):i,

dove yer ~ed :=
M (A=)

[ag]

Meune gropridat dd  coevriciente @ik

(j\r 4.‘\.3\id~')! =9

(J)__(J) el (d)= di . _dl 2(0\)
m -t dem (d—M)‘.(d-(J'M))\, (d-ad)l ! d-m

Ossecvazione: Lo .S\Ii\lv-wo X Tazjl.o(‘ & ocdine d (© piw) A un  polinomio
du Brzclo 4 t.o'm&Ae_ ton i\ Pa\\'(\om\‘o Aesio ; n pzo’ﬁtolzce, nen ¢¢ fetto.

Dimortrazione:  tonsdenzmo un quelkar polinomio ok 3rulo 4.

q(xlr_ qo + QX 4 3:"2‘\"" +€‘d¥d Gn /-, 94 e R

Sc(\'\l\'zmo A Swo G.II\A..‘,Pp d:Téjlor e Qol:nam.'o & Tv\oe di ocdine d ‘%
cesto L‘ayz age

d
(~) s ~
By Byl = 5 ale) y™ QM)
m=0 m! (m+a)
QU= Qo 4 28X 5 393X 4 L X o 4 dqa x4t
QU= 29, + 2 Q% w3 qxt b ¢ d.@¢-v) x 972
Q (%) = 3293 + L32qu¥ & .. 4 4(d-)(d-p) x4 3

med g = e )imen) s 32 g () (X)L g X
v e d(do)din) - (d-maa) x93

qu)(X)= ) (d-(d=2) - ... .32 ‘]A

q(dm (x) =O.
C2 &o\lc ~mo oce \L dea v‘s“e. in 0

CI(O)= e

§lo) = q,

q'(d= 2.

3" (9= 3295 = 2! ]a

q"?)(o): M=) (m-2) - ~3-2 Qe = o) Qm

q“”(o): d (d-Nd-2) . -3-2 qd = d 94



Qld= < I (9=32 95 =9,
2! 3!

—

! 3\
q(h)(o) = ™) A~ = ] q(d)(a)_: A\ 94 = qd
m) ol 4! é!
Tndce | vido che q(d*n (x) =0  Morz | (e du lagngpe & zeo, quene-
4 =o
B(x) » Ry = >0 a o) ¢ 4 q(M')(g/y"M
m=0 M‘. +A)\_
d
SN ~
= 0 9m X = q (x).

Dimostrerone delz FORMULA ded Binotio 4o Newton

Possi 2 ~o Swyp~cre 34:0,7)’“*«\4«)\' e y=o Motz (x*j)d=xd € Non Ce
niede da celeslare.

- 4 _ 4 d
(""'j) = Ej(§+1)3 —3 ('-?-\—A)
Chiz o 5=t (‘c+/;)A & un plimomio di scudo 4 o
owntde Gn i duo polno mio & TeJ\oo
d\' oco\an_.
d J- 4
(e+0)" = 2 (Q) %™
a
Loz

auads (xaa)x Z (5] e



&=A lTrovace = Per\’a princpela oMl

4) Q¥ - A 2w P Koo

rd) {’_Z%——/_L—Z& = X 2o

3) e~ - cos (=) Pt X — 0

) P_KL — co3 (25<) O > 2 O
s 2 Ocdinzee le  fuazon

&

2 2 —
- 'e,ogx ;) X7, e, X %
("\Sp@/ﬂ'Q 20 = Cel=rone << pac w< = Q-

ts = Oca nzce \e_ ‘{\u\f&om'
< b 2.
) XL-\—L / €DJO<><-\- N NA (Y))/ 3x§_¢

F\SMQ 2= Cel=oneo e f»a.(‘ X —2 4 O

w? QOL?X

——

o (& Cak colm re N &nn (3\<3)
X O .,Q_aao (_4_.\_ ><3)

SVolér{mL(\TD B
s a
4.) Lo S\I‘:\J\/‘\Feo a sz\oi\ A panmmeo  9faline

2 U RN S

e — 4 4+ % + O)
duno e
5 _A—z¥% = A+><+9(xz)—4 AN
= —xX ¥ B(x?)
= —-X 3 o(»<)
quindy O — A 2w A

2 —x < \z vz o e N Ok opAe poC < 2O
au eX — A - X . © r



2,) ScAnvzro b &\/\-k/\»'opa o szLov A

P(\.C\r\o oral A AL Q-‘C :
et = 4 & L BKY).
Grame 20z serbhtirNo~e L =2w o\’\'&r\\'lrv-\o
Q:CK = A 4+ 2% 4 9(><1>
© Ole®) = BGc?)
CT\M'c\o\.,.'
e - a2 = Arax +6(x?) ca- 2%

= O(x?)
O(x*) & urz d=sc A €ur\‘t\'om'

)

Nnon des@Ove  uwnz s3> duawena .

Non Zhlsizms Frowede = perle pnncpete
P trovarns dobliane coosdarice

b silvppe A Taglr d €' 2d  ua

o dla SNCAIRUD

e = A 4+t L0,

2
SR> o Pno e ame nte L= 2w
‘ej_’(? A 1+ A (1;()1_\_ S(Xg)

= A 42.\(_\_2><z+ @(\(?)

q)\/k\'r\ P
X 2 3 -
e A A 2% vy 4 0(x?) - A- oy
= 2%x%y B(x%)
0 > Pzr“'& pPONL ol oy A 22X

£~ 2%t



(!

\on'nno o coli~s

) e = A +x 4 Okt) k 5“‘""“?(’; k' Taylon
Con(x) = A 4+ B bx*)
X — Cos(x) = A4+ %y O(=r)—14 + (%)
= X + O (<)
L) Prowz o = (rowdee ot ndd Cado
\oC‘GCa/ém)Q‘Q‘.
et = a £+ O(«™)
©sly) = A + ©(y*)

SoARtisw =%t e y= X

T

~€,\< = A4 + x4+ O(x")
Coo(1X) = A 4 8(\<1)
e - os(zn) = A4xE 1Ot ) —a +0(xt)
= %+ (%) + 6t)
’ —
ATTEN Z oNS -

L fuoxons £ de Seno BOIxY)  Lono
Tlompa WY can %P, Queady pdesbleco
onche.  €wce dd B -
In FA cio 2 pote prncplee d 2 X" cou(x)
geceldhe (4+m)x" o fom
perse B - A
i setvene  eweppioct nforyezrony  per  Concde-dece
'escoci o

Cas(y)= 4‘_.‘.2_14 ©(y")

s(x) = A — 2> +9O(x")



sl

G un nde € _s(x)= A A% T4 BO(x")
—4 2%ty B(x")
= 3%° + 6L*H)
L2 pecte pancp2he o & - oy () =~
2%,
Es 2. Primz 4 TWlo olxrcwo de

2 —

P X s1o% KZ—).\(’ ~ %

Saﬂm'awo d«d—— ‘f{(‘ ><—i o+
o

L
X << X de /&7)9

-

qw\'nau S . .
K™ ze 3 2z XK N\ ~

C (‘O_K’TE— d= C_Z.\o\/\q_ o= ‘\LCC‘Q cCan
- ‘epJo(YB - Usszono |2 OL,L"-\ Ao me  d Z L

. z
L. nm - — o =) %" 2-Copx
w<-\ o -{_of(%)

. 2 = o = 3 2 —opx
w2 oF -ﬂgg(\)
L v —\et = F+ R

> — O-\_ *QDJ(\ 3 -

- -—&Jw( 2 X
Y._)O+ x- &

Q\/\,\' andl

K& o 34&“€Of>< e X5 4 x7F



Es 3 Noto  che per W +ro

><L' N XL‘ _ w?t

Wiy 2 X*

X¥3in(x) ~ ¥ @ ‘QOS(K-\&\'m(k))‘V f.o(/o(x)

2% U 2. (AY(
Rl 2. 3% >
O VY- posKzmno Aol o’ zd  orolinz~_

b2 x
w2 epr} <, 'COJO(X) ) (%)

&Ppa ~O d—L yecr K=Y o
QQJQX) ce W (Y - N o)
\/WAY\O S L A 2)3‘&2% (_7:x¢¢ eodokLLKL
> >)
etz d= Cz2ors— Jdove cdloczre. w? QoJoy

Vito cle Linmn = t - O
Y+ b %LQOJY

%’DCZW\D Kl“ QO')DX'K-(-

s | Naa(d)= £+ 8(%2)
&Jo(aiu—y) =Y +8(\j1)

€ S (3x?) — €A 3Y34—8(\<3) G
x—) o -—eof(/l + x> ) > o w<* 3 O(=<°)




Lezione 2&£

ESQ(‘CI'Z,(O . TFOV?ch la
|

b cﬁ’m()()

P?»FTL \O(‘l'nc."oﬂe pec x — ot L
|

S\/o\do(w«u\/fo “ L= PR o Aalx) e X . Jommendo 'e_ pzrf\’ p(‘(/\(..’,o%’

2W2no una cercellarona . See vono {Aforme%ém' Pivx‘ prec s
) x>
I° modo - o _ Eeldox o . - _x
> Ronl>e) W Roan (5<) A w? e
2
Ja Pe a- Saalx) =% o~ — X
\2 PP A XRm(x) & % e
I° modo Feaalx) = % - 5,3 O (x%)
G
3 -t
(&’M(x) )q = (X - &3 F%(X?)) ‘ = [ 5((4- ’l‘f—&- 9(\"‘))3
G! 6
(4+y) = 4 -y v O(y")
Y= -X% 4 Bixt)
()
(4 -5ty 8 = 4 X 060 | BlEE 06
6
= 4 4 )&Z“_ 8(%“)
6
=) ‘
(8aa)) = (x -2 1 96%))" = [ x(a -x"r0t)]
c! 6
= x 44 x3408%) ) = 1L X, B(x?
Cas v Be)d = 1y x, 80
=> 1 - (w(x) )= - x4 S(x?) = _x + olx)
’:) \a_ PP- d\— ; — | ‘Q.\ —




Eseccizio: Trovere (= recte princpzle  pec w— 0
b sea(x®) = (s(x))
S\/ola'\mu\km y

Fm(k) = € - g +OT)
doshtuzene = %
>

_ ?S +9(X\K‘)

=) é{r»w()(B):

= (ke @) = Do (4 xhy 06e)) T
s
X

G
> (a-xty O<) )’

(4+j)3= 4.4—3:9—\-%(31)
do R turione - Y= X 9(»<">
G

(4 - X &(x) Y= oas 2 (- 00") +6((—>§+th'~>)‘)
=2 - AT O") L Bt 4+ B0 )
L O(S(x2))

= 4. ;Zx‘+ S(x")
Quina  (Be0))” = %2 (4 %', 00<h))
= XB——%X?* Olx? )
=
R (%2) - (& T = %L ? FO™) - %y Ax 3 © )
2
= 11X+ DY) = AT o=t
2 VA

— Lz peeke phncippte o4 R (x3) - (&GP

e %S
2



Eseccize . L& onsides =2 fusvona
-gl(x):: \//l— s (z2x)
exp (%)
) Trovere \z2 pzcte prinupale P x> o' 4 L6x),

L) \'//EL&P 1rovece \2 \oec\‘\*c p{“inuP%e, Per X -2 b Qv

.F(x)—\ AKX
&/o\%i\mer\ib : o)
T° mods A - Cos(zx) ~ 2%°
(A-— s (2>))" A Zw
Q,x,ﬂ(xz) ~ A
= (4- Calwvn)™ 0z < (z
2xe((xv) Y4 T X
Eo Modo
(<) = A —Q-}-@G&L‘)
z
Cos(?.x)z A — 2%t -\—SKXL>
A _cos(2x) = 2%+ D)

(A, _ Co,s(zx))"’“ = ( 7_»<1+8(><“))M
= [aw™ (4_ -\—%b&\lhl
_ QY (A__\. %(XZ)>UZ

(A+y)= Ay ely)

D—:%QXL)
(a+9))"™ = a3 B
— (4- Cos(zx) )'“' = Es( (/.\—}‘Q&X‘))

= (2w 4 Dl=>)



Qx\o(&) = 4+ 00L)

-Q,x'o(x‘) = 4 +5")

-\
(expx®))"= (A+0KV)) = A 3+o)
(A_I_j)_a: Ay 90y) 25—:%(*‘)

(4- Cos(zx) )'h‘ (exp (x*))™
=(Gw o D63) ) A +9K))
= (Zx +9¥) +B(x*) + 6(x%)
= x +962) = ten L o)
= pp @ \z <
L) Se o3 -0t 2Uer  pp @ (24 ~)x
Jo == _{z

T° o do Cas(6) = & - £y %“ O
Cos(z=)= A — 2x* .\r. _7§><" O (xe)

A o) = 2tz X B ()

(A_- C_oé(zx))"?’ = (A_- A4 _\ZCLX)Z ‘:\T(zx)h-\- 9(><‘)>“?—

- ( le‘ ;XL\ + %(X6 ))ll’t_ - [ZXL ( A —_:};Xl__\__e(xb)> 3')1
= Ex.(a -gxuaw))"’- !

Asy) "
:GX EA._%XL_\_%KKL‘)__\\( ‘*y

=44 ) +9(}j7’)
= (ox 4 x? (%) Zij
20z = -1 4+ (<"

3
QXP(JC)-_ A+ b +00Y)
2xp (%) = A+ %° + O(x")

(exp(=x*)) = (a+x*+ B))"

(2+9) %= A -y +Dly)



Y= x*+B(x")
(A_ + Xt -\—8(5(“))—\: A ‘XZA,SKXL‘) _\,%(Xz'\-e'(\%k))
= A -%X"+O(xh) .\_8(5(L‘>

= 4A- ="+ &)

(/_\_- Lo)(zx))/l/z ( °xp (x*) y\

=(0Z%x _ % X L D0<T ) )(a-%T L B(t))
2Nz

= G G LB - L L X +0K?)
(2 2L
L OlxT) 4 ©lx¥) + ol

(2 - @)™ _fEx o (Gl ) B0)
- Az
exp(x™)
Pl = - HZ T+ (%)
6
L= pac—*e, priocpele. @ ~a(z x*
3
T° modo
(2 —caloe)™ - Tx (- @)™ —Zxexp(x)
exp(«wr) exp( =2 )

pp. o explx*) < A
('\ho\iamo ofa = cz2h (o\ZOQ |?, chJﬂ‘_ Pm’r\c;pyb_

A (4— o3 (%) )“l —(zx ey,a(x‘)

Quah?mo
Cos(k) = A - £, £ L OK*)

z Q!

(A-lj)“l‘- A +Jij +‘%(§jl)



e z L l2
(A.- QDJ('Z,X)>' = (A_—A_+ A (zx) (%\_sz)+9(xé)>

= ( ZxX - %XL' + BI(x® ))IIL = [ZXL ( A ‘_:.\\:7(1_\__3(5(") > 3]’1
— Ex,(/). - A" RESICODEE

=lex L4 _ax o) ]

(2% - A4 x> (%)
2z

(/_L—- G (%) )hl —(zx eY,o(Xl)
N PN

e NT) - lex (4 %30 (x4))
3Vz
- fix — A X* L") - fix-§z2x® +O(7)
3z
_ S T T | "R Y QVa
( 2z ) N ~ - > w3

_

G
Q\Aiho\«'
e
(4_ — (<)) _ v
exp(xr)
. 3l k3
_ (A - G (%) ) (2 exp(x*) < NPV
exp( =)



Lezione 234
Esecezio: @) D\Le,gv\are, i\ gr=feo a Q(%\:&j(eo;(y)).
L) Pec quaki e >0 & wdfete Vx>a = dis.
&5(&;8(@) € 2 Vo () (%)
Sdolg‘\\mb\k\o : o) (roo liAreme & delnizone &
£6) = Rop [ Lop))

X >0
'@9&(%)70 => X >SA
Do) = (4.14-0':))‘
] %m+ Qos(ﬁol)o(x\\ = - O
X=>A
)(6—::_60 ‘Qol)oﬁﬁof(x)) = 4+ 0o

sfuct o del J/efr\o a —F(x) :

'eof(%f(%\)}o => X3 e.

- —(‘(K): o .2 = /1
&g(x) X < eodo(x)

. St\»o\#O del\z; mg\q@’bo A a _Q

{‘(x\ O Nk dominis  oU £

A 50 ¥xe Doma(+) & scmpre Viso
Xe.o()o(Y)
:7{ e~ CrescecXe V\d Swo dovv\\'m‘o.




b) T° modo -

Ossccvo cha s x5a , 2Moce €op(x) >0,

quind ‘eoda(%) & o deliaTo od & trdfmaente
por®vo.  Tosse dividere (%) pre | Lople)  ¢d dienen

\= dSu(fuag\iama:z ﬁ,qviva/lf_rdt"c—

(35 ) @3( o) ) ¢ o Vi< > 4 .
\/eof(x)
D\L(\3 we CocCo | wESR o du ?(Xy _ Log(Lop(x))

V-eof(x)

in (4,4—00) ) (o C\f\\'zmo Mz .
Se o2 Max 2llorz () o verificeta e uindd
(x) £ verleat= .

-DOMn(g): (4./-!-®O>

e'm &8(%)0(& )) = - D
X- a7 I/-eof(x)
X+ 0 V—eof(x)
(%) = = L2 _ Ggleog(x1) A
4" 2 (Qoﬁ(’“)wl - 2[ g
<5'(\<l:o X = eyp(ef)
2

g( exp(er)) =

o

- 0 <« O <«

o]y

=) HG.K =

oI
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