Gruppi dleebrici

Un gruﬂ?o a]gebriCO ¢ und var‘ieté CHDG con uhd Strulrurd cli %NPPO

+c. GuG—=G |, G— G sono morsismi.
(R, > XNy Kp—» X1

Es: (1) (K,+)=G, “gruﬂso additive”
(IK®, - )= Gn “grurro mo"tif'ic’dtivo”
2) C cubica pind liscia
(3) Gy,G, qrupp 3|%€\:rici = G xG, g3, (ex)
(4) GL(M) ={ k(M) %0} € Mmxm)=N" 3perto principale,
NSNS
Tun i 3dFfFine
GL(m)x GL(m) —> GL(m),

(A ) 8) A\E coord. Fol. nelle coord. di
A e di B => morfismo

simil ¢ ]:Qr‘ I'mversa (Al——»(A“)T;—;tT
(5) SL(m) (in generﬂe) i Sotto\éru)olni))
T(M) triangolari Su)oeriori inVQrtiLi'i)
Q corma bilneare s K*, O(R) Qruppe Qrto%onale
(6) PGL(m)=6LM) Ly 1y S P

PGLIM) % PGL(m) —> PGL(m) |

(CAY, [B)) ——> [AB]
L»\:iomo‘véQVle’& Ji \Jigﬂclo (1,1) = morsisme

e \'BY\VQFSQ?SS Fu‘o‘» fire {A]l——-—a[(A*)T] Jata da ro(.
omogene Ji ‘%rac]o m-{ nelle coord. i A
PGL(M) = P {dabA=0} € a¢fine.,

G’ gruﬂ:o 'a\%%rico) X var, 0”3) o)'\co che G agisce sw X se ho un'azione
GxX—=X che & un morsismo.
F 3.: —3zione Ji &G su G rer‘ Coniulsio o molﬁ‘olicazione 3 Sinistri
— GL(m) 8%35& su N
— [PGL(m) 3gisce su P
— GLm) agisce  su Gue(k,m):
A€EGL ), H§|KM) AH=A(H), c1ues1:3 JZione € un MorFismo:

H> M matrice mxk
AH<—> AM)' IQ riohe d AM sono combindzioni |inean‘ Q)eue

ritghq, Ji M 3 coeteicient IQ, entrate ch A. LQ c°oera1:e Ji
Pliccker di AH sono eSFr'QSSiQn'\ 2 Fisrig(A) Piy,.., ia(H).
L%I:o\. Ormgq,neq Q]; ngo )&
kS
Ho€ G (R,m) fissato, ©:GLM)—> G (R, m) & un moreismo
suriettivo, GL(m) ¢ irr. (a,oe,r'-té l_._: Ao A’"z) ?DG;(O&,M) Irr..

Fam@ia univers 3‘&
us{(H,'\r)l'\TeH}Q G (Rym)x K™, U € chiuso.

It
Qi) | He G (8,m)) p(H)=HCS K™

Es. Cm(2,4)={rerte in P} 1={(QJM)]Qnm#¢Z C G (2, 4) x &n(2, 4)
e C\'\iuso: 9,(\)),) M\.ﬁM)\'A chc;iZ'nonQ g M(LfM)=O.
Mi serve in termin delle coord. di Plicker. Come si sistema?
Due modi:
1) c3rte: copro (3¢(2,4) con %‘i afe,rﬁ UA@-{P%#QQ i<g,

il rroclot'to 'o c.o]oro con |e coﬂoie L‘()ZL%XUH’;L . AJ Qsemfio)
AIL

sw UpxUy  ho w

L= (1 i > ) M?—(:’( a) Q M(LIM)=O & condizione Yo(.
Y 9:1 1o ' sulle coordinate aetini.

1 & cwinse perché 1a(UsxUns) 2 chinse Vi<, rtd»)'

2) 3={(L,m, r ’113"{ C G (2,8)xGn(2,4)x P?
gL F I
1l < — CL‘L(Q-) 4)"CD1(20 4)

11 morfismo JQ-Fimro s Var., froizttiva) se 3 ¢ chiuso 11(‘5)=1 ¢ chiusa.
gi verifica che 3 ¢ chiuSo,

Basi Ji -traScencJenaa
|K cam)oo fissdta F/IK estensijone. Q... , A EF Sono
a\ybricamenfe Ji endenﬁ su K Se
3 0#11(K,)_,.,t,,)elK[t,,...,xh] t.¢. 1Qy,...;0,)=0.
ScF ¢ mJiYenJente Se o%ni Sottoinsieme Finito di S¢ inéi.,
UnB base Q‘i trascendenza ® di F su K & un sotroinsieme indi.

massimale.
Oss.: ® ¢ base di trascendenzas=R ¢ indi.e Fik@) ¢ Slgehr;ca,

Se F/IK & €init. qen. :
(3) dati ..., S yeneratori di F su K 3 base di trascendenzs
Bl . %ad Lnsani, si weoe &, %, sewoinsieme indi
massimale , /K (..., %) & generats 93 B, be che
Sone 3‘%%\”%03 S K (B rn) = F/IK (R,..., ) & dlgebrica (sinitd);
(b) ogni base d'. +rascendenza Ji F/k & F'tmta,l,n{—‘atti) siano
Lty Kn k&enera'tori di F/IK, ® base di trasc..
Li..e) Ln SN0 S\ge\orici Su yn Sottoinsieme finito Q’c@ e
F/I(@") € algebrica =5 &' base
(&) R, B, basi di trasc. =>#B,= #8B.. Ineartti, siano
B{= {0(1,.--,04,“28) @Lr.”}q)...)/},mg, 3 f rol. t.C.
f(ot,, {3"""/%”’“):0' Se wioe /31 combare nel Yo\.) considero
Ni,ﬁz,--- ) ﬁ/m- F/IK(%(AL,...,F,..\) -3 3\%@\)rica. Ttero il Froceéamento,
Tr‘ovo mm. Ana\ogamente ) mSm,
bQF.: i\ Yir‘ao(o Ji Trascewlenza Q\'\ F su K ¢ i‘ numero cl'n e|leen-1:'.

: lundue bas 510\0%

d' “ng Gluauml ©) KF. [>estensiong Finit. en.
BQF.: 7( Var. 1 r irr.) M:WJL%(K(K(X)

Es oK@ 2 KA =K (to., £.) = dim P™= i K= ;

e i (G, M) = dim (BER)= § m-kR) perche Contiene
R(m—-R) P
un BFQY‘TO N .






