NucLel dI PaosasiLiTA
Dee.: Se (E,®) ¢ spazio mis., N: ExE8 —[0,+2) € un nucleo
su E se: )VA€E x>N(x,A) &mis,
AVx€E A NKx,A) & ung misury su (E,’8)
Se & o)i rab. ¥x , N € detto nucleo di Fr‘o)oaloi‘ité'.
Oss.: un nuc‘eo abisce Su\‘e funzion misura\oi\'\ non nebpative:
$el%(E9), NSO = S NG, ) sy e L (B, 2).
E

M,N nuclei su E

m&(x)-:SEM(x,J%)NS(%) cly.

OSS..‘ se N ¢ nucleo o‘i rob. su E Finito, |3 successione Qll' miSure
di Pr‘Olo. §x, Nx,A), N* <, A)N? . & |3 le%l%e i uns
cdtrend ch Markoy 3 stati €initi.

Ricorc‘iamo: Se X:Q—=(E, ) va, (R, 5, P, %Q S'J

P(xeAl Q)= EL 140016 & wna v.3. G -mis.

Teo. (versione r'e%o‘ar‘e): se (2,%) ¢ \90|3Cco (tolo.,metrizzabale in modo
Com |e1:o))\a un c]em:o numeral)ile), ik \:or‘e‘iani) 4 mw]i#ioazione
Jdel processe $TaC3sStico ([P(XGA‘%))A@@ T.C. .

1) A P(XeAl§) & prob. P-q.c.;
2) VAET wi>P(xeAlg)(w) ¢ wmis.. !
3¢ (Kt); e oy € proc. stoc. @ Valori in (E,'8), 5x=0(Xs)ns 1)
ed esistona nuclei di prob. Py,)rJ »<l tc. P(XeeAl BY) =
= a,t (XB,A) (equivalen-rememe)\/‘&e& [E[&(Xt)lf'rf,1=
=Pt $(Xy)); allors se n<t<n P Xn,A) = P(X ne A1BR) =

-—-E[ E[IaXm) 553 | 35 [= E[PenCx, Al 3% =
=) Pt (%a,d5) Py nlay, ).

Des.: un :ams%ha (Pa,£) 2 e0,000), di nuclei d Prolo. su (E,'8)
Si c]ice Er*ol:akilité Ji”#ans.‘zione Se (C\na man-—Kolrno orovy)

\/ »n< t()l'c Vx €E Pb,n(x; A) :SEPA,:&(X,A%) Pt,n('%) A).

Se Pt)b(x)A) J. ende SQ|0 33 I\)}) Pb)t(*)A)"-}PQ)t_A(X) A):
=Piox (%, A)) Si c)ice che la rob. Q‘i 1rans. € omobenea nel tempo
-

e (C"K) JiCC c\\e (Pt)t€[0)+po) é un Sem'\gr‘ul%;o.

P({ocessu s Maewov
Des.: (0, 3, P) nltraro) (Xt)tefo,wo) 3 valori in (E,®) aJartafo)
+ filtrdzione €% 4 misury su (E)‘g))' se Ve’ (E,e)
E[S(X4) | (é,,]: Pu,t 5 (X)) Y n<t con Pyt ?rok. di trans. su
(E,8) e (Xo)g P=,si dice che X € di Markov risretto
3 Lt con prob. Ji Trans. P),,;t e JiStri))uzione niziale V.
ES.: i‘ M StanJarcl (B*)te[o,»,x) e Markov rispetto 4 ﬂ'f
ElS(BIF3]=E] $(8:-85+8)| Bn 3= Ezropyopn3E+O)) AR
= S&(meo L g5 g = P a0GA) = Pion (5, A) =

[P\ h‘)'[(t-b) A
= 1 & s

Ja Voxam
Pr‘oF, (C3ratterizzazione): (Xi)tefo,ro0 € Markov rigpetto 3 B con
Fr‘o)o. o)i Trans. P,,,t e di%triLuZione 'miZ'\ale Y =
<= Yo=Lsli<..<ta, o, 5., 5REL%
& =lE[ [ f.z(xt;.)]“
=SE’D( dXg) $o(Xo) SE‘_%%*«(X"’&X') §a(xq) .. SEPM"’*& (X&-UJ Xe) o (Xe).

&-1
Dim.: (=) &=E[ [0 E L)l 55,11 =
&4 -
_—_[E[ 11 8056 Pea, 5 38 (Xta )], induzione.

-

=) Vogliamo che Y'Y ¥,-mis. valga E[YE[$ (Xl 35]] =
=(E[YP,,)t%(X,,)];&Con un argomem:o J JenSi-ti) basta
contraollare Y=11%,(Xx,), L. <», 8 els. O
Teo. (esistenza): date ‘Prab, di trans. Pox su (E)e), ¥ rro\o. su
(E, ), 3! una Frob. R su (EM*) g®od) +¢ il processo
Xt: ELO) E, Xl (28)pero,roay) = 2% Sid M3rkov
PiS}?efto J 3? con prab. di Trans. Put e Jistribuzione iniziale V.
Bim. ANE I0<I4 <...<tg_) Ao,..., Ag € ¢ JQFiniQMO

‘Pto,tc,...,t»&(AO K...X A:&) =SAv(JXO)jAPt°’*"(x°)J X()“, SAPt&-utix&'“d X,&) .
0 9 &

Quesre c‘]iSTY‘il)uZiowi in Jim. finitd Soc]JiS-FBY\o ‘e iroTeSi JEI
Teo. Ji esrensione cli KolW\o%or‘ov. O
Ex.: Bx BM Stanclarc‘,xt'-'gt B,, c’n.x;t non & Markov r‘isre'tro
8 y )
3 5,. Hint: Xt=><,,+g @r—Bx)dn + (£-NB,. Condizionare su
5'?,: Xb’ (t‘A)B), Sanag {"Y\.lS.) :(B)t"'B,OJJt é le.l..Fai t conTy.
M3 (X1,8:) & Markov risperto 3 58 (Caledla il nucleo.






