TRue ARiTHMETIC TA=Th(IN,+,-) € INDECINIBILE..
Cor.: PA & incompleta.
Per rendere precisa’ quedra affermazione occorre £i88are ung
“eodificd essertiva” delle formule del (i uag o o]elllaritmeticaj

Cio@ ocCcorre Grtr'.)ouir'e in moclo univoco 34 ogn‘. #ovmu\a ¥ un
numero ndturdle € eN.

Aritmetizzazione della sintassi Jel \mguaggm L=[+,,5, 0}~
’\Aassegno ad Ogni Simbolo c]i L e ad o%ni Sim\uolo |0gico uy
numéro naturale e ’Ooij in moc‘o “Q{‘#eﬁwo”) asseono
indurtivamente un numero na‘rura\e Z\J ogni Termne e ‘301 8J
o%ni #ormula Ji L. Possiamo £arle in mooJo che

s Term(£)

¢ Form (Se\isfano ngiemi c’eciJiLili (Inzi PR).

'Enun(i}
Inoltre anche Ax sard PR
Nes.: und teoria T € BECIMBLE Se {’o"lTl—O’% cN ¢

Un insieme deaéi\o'\\e.
RicorJiamo che un reclicato £-3rio Asu N si Jice JeciJiLﬂe
se {ReN| AGD] st & decidibile, andlogo per semidecidibile.
Vale' 3 proprietd: "AGR) semidet. <=5 Ac#)- 3, R(Z, 1) con R dec,

(v=) 9(2,4) :{ % se RGZ 9 Jove 2eN® ¢ t.c.ﬂg,({(‘d’.,g),

-

o Se ‘IQ(SZ,'@
% e ca(co|3)oi|e totdle e M%= {ilA(?)}.
(=>) Esiste %:n\l"’"—%n\l"Q cde torale t.c. zez,w%@l\(?).
M3 allora A(?Z)ES%“?G%(%’)”. Notiamo che se % &
ca|co|a\oi\e totale allors “§Z=%(%)” ¢ wn predicaro Jecic]ime.
Def.: un3 teoria T ¢ RICORSIYAMENTE ASSIOMATIZZABRILE S€
¢siste un suo insieme di asSiomi Axr (Axp0v=> T+ o)

JeciJibile.

Es.pPa s RA; vec]remo che TA non lo &,

Prorrieté: Se T € RA, 3llora il Seguente ‘:redicato ¢ dJecidibile:
PPO\IT(M, Fo) ¥=—m codisica una Sequenzd €initd
<'~&,,..,\€M> cji {ormu\e c\ue Sono unad c‘iW\oStrazione
T = dmenzione 3 cosd vuol dire

Teorr(roM=3m ProvT(m,"o")J ““0 & un teorems
di T, cio¥ THo” & un predicato semidecidibile.
Pr*o ) RA e comi:\eta =T Jemcli'oi‘e.
Dim. Teor(T)=) Mo IT\—o'i e semiJecic\iloﬂe. Anc‘ne
Teor‘(T)c':St T Tl = "’t"lTr—ﬂ’r} lo €
(v\ota:vmsieme Jel\e coc"\Fic.\\e Je\%li enuNncidti e JGCiJil)S‘e).
Si conclude 8 \icanclo Post. O
].m,aortante: esSiStona Teorie Q]ecicli\aih non (‘,omlolete. Es.:
—ACF (3lge\oraic closed {-‘ieH))'
— Teorid Jei gruﬂoi a]oelisni (invece |3 teorid dei
Rruppi € in ecidibile).

TL(IR,-U-,O,{,Q ¢ decidibile perche Tarski ha dimostrato

che |3 teoria dei campi ordinati reali chiug (okni FO" di graJo

dispari ha una raJice) e completa.

La “teoria Ael successore T € comP|Qt3, oiuinc!i Jecidibile.

Te: VxVa (S0)=SW)—=x=u) )
Y x 3(,(:#0_53% S(%)I:&K) (—‘—S—Th(NJ 3)03)
Y x (S)#0).
Ex.: Jo ¢ u-car. ¥ > N,.
Dee.: ASIN® & NEFINRLE in (N,+,) Se esiste ©(X,..., X&)
nel |inguaggio SC={+J.§ 1.C. @y, 0 g) A= INEPK,,., X ) [y, 2 £].
Es.: 3 tunzione succescore $:N—N ¢ desinibile, ciod
(S) ¢ Jecm&kale. 10} e deFim\oi'e) dungue
er ' obni meN fm} & detinibile. < & Jesinibile, cioé
{(m,/m)lmsmu} lo &.
Des.: una formula si dice RISTRETA o M CLASSE A, Se
tumi | Suoi duantificadrori é)lo diono in formd “ristrettd”) cio€
Y St () OYFWQ Iestex) dove T & un Termine.
E s “x & un numero prime” & A,.
Def.: und formula € bl cragsE 2 4 Se Si owiene 3 rartire Ja ung
Formula A, usdndo N, YV, quantificdtori ristrewi e
uanrificarori esistenziali (non ristrermi).
PY‘O]D.‘.O‘%ni formd3 Z{ e eo(uivalente in (N, +,-) aé una
4?or'mu\a c]el tipo A x0(x) Jove O(X)EAQ.
Dim.:ex. Si usa la \:igez‘uone N<N—=>N 0

(<, 4y {——3(><+/3\(><+3+{) +Aa,
2
_r€o.: un3 funzione (3nche arzaa|e)%:(N£—»N éGK—ca,cQ'a\oi]€<=>
< & desinits A’c) wna Formula 21.
bim.: (=?) Imtav\'l:oJ TUte Ie funzioni \oase sono Ao'éum‘&:i'i.
Vediama poi che le cunzioni Zrc‘e{ Sono  Chiuge
FQY’ COmYoSiz'\onQ)\"iCor‘Sione ]omm‘\tiva e minima‘izzaﬁon@..
Per‘ ricorsione Fr'imitiva St usa: PR
Teo. (Godel): esiste una sunzione B:N>—MN desinbile
da a3 formuls Ay t.c. per obni Sequenzd finitd
X-‘-(Qro,,Qr{),,,)q\rm) siStono «C,KL T-C-(Z(ﬁ;i,i)‘Q"i
er o!gni L=, M.
=) ProSSima |ezione. O






